Z definice typu singularit okamzité vyplyva:
e mi-li f v z odstranitelnou singularitu, potom lze f holomorfné rozsifit na
okoli z,

e mé-li f v z pdl, potom existuje okoli U(z,p) a g € H(U(z,p)), g(z) # 0,
7e f(w) = (9(“’) w e Uz, p).

w—2z)’

Véta 1 (charakterizace typu singularit). Necht f md v bodé z izolovanou sin-
gularitu, potom je ekvivalentni

1. f md v z odstranitelnou singularitu,

2. 1}}1_>mz f(w) existuje (vlastni),

3. f je omezend na néjakém prstencovém okoli bodu z.
Dadle je ekvivalentni

1. f md v z pdl,

2. IIULmZ fw) = oo.
Nakonec je ekvivalentni

1. f md v z podstatnou singularitu,

2. pro kazdé dostatecné malé p > 0 plati f(U(z,0,p)) = C.

Poznamky a priklady. e (kofen a mdsobnost koienu) Necht f je holo-
morfni na okoli bodu a a n € N, potom tikdme, Ze f md f a kofen ndsob-
nosti n, pokud

f™@)y=0, k=0,....,n—1, f™(a)#0.
Plati ndsledujici: f md v bodé a pol ndsobnosti k prdvée tehdy, kdyz % md
(po dodefinovdni hodnotou 0 v a) v bodé a koten ndsobnosti k.

e (Picardova véta) Pro podstatné singularity plati dokonce ndsledugici sil-
néjsi turzeni: md-li f v a podstatnou singularitu, potom pro kaZdé dosta-
tecné malé p > 0 obsahuje mnoZina C\ f(U(2,0, p)) nejvyse jeden bod.

Definice 2 (reziduum). Necht f md v bodé a izolovanou singularitu a Lauren-
o0

tovu fadu S = Z cn(z —a)”, potom koeficient c_1 nazgjvime reziduem f v

n=—oo

bodé a (zn. res(f,a)).

Véta 3 (reziduova véta). Necht , N € N, Q C C je oteviend a 09 lze popsat
jako kladné orientovanou, prostou, po cdstech reguldrni a C' kfivku . Necht
ddile ay,...,an € Q, QCAa fe H(A\{a1,...,an}), potom

N
/f = Qﬁines(f, ap).
v n=1



Véta 4 (o vypoctu rezidui). Plati

1. md-li f v bodé a odstranitelnou singularitu, potom res(f,a) =0,

{f(Z)(z - a)“]“l‘”’

2. md-li f v bodé a pdl ndsobnosti nejuyse n, potom res(f,a) = lim ( ol
n—1)!

z—a

3. jsou-li f a g holomorfni na okoli bodu a a g(a) = 0, ¢’(a) # 0, potom

wcho= 8

4. je-li f holomorfni na okoli bodu a a g md v a pdl ndsobnosti 1, potom
res(fg,a) = f(a)res(g,a).



